61. ro¢nik Matematickej olympiady
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Ulohy skolského kola kategérie C
(madarska verzia)

1. Keressétek meg az Gsszes természetes szamokbol all6 a, b szampart, amelyre teljesiil
a
{CL ’ [a’7 b]a b- (CL, b)} = {457 180}

halmazegyenl6ség, ahol (x,y) az x és y szamok legnagyobb kozos osztdjat, [z, y]
pedig a legkisebb ko6zos tobbszorosét jeloli.

2. Jelolje S az ABC egyenlo szaru haromszog AB alapjanak kozéppontjat. Tegyiik
fel, hogy az AC'S és BC'S haromszog beirt koreinek A B-vel vald érintési pontjai az
AB alapot harom egyenl részre osztjak fel. Szamitsatok ki az |AB| : |C'S| aranyt!

3. A p, q, r, s valés szamok kielégitik a
P+ +ri+s2=4 és pq+rs=1

egyenleteket. Bizonyitsatok be, hogy ezen szamok kozott biztosan van kettd, melyek
kiilonbsége legfeljebb 1, és van olyan ketto is, melyek kiilonbsége legalabb 1.

A C kategdria iskolai forduldjara
2012. januar 26-an (csiitortokon)

délelott kell sort keriteni gy, hogy legkés6ébb 10 érakor kezdddjon és
a versenyzoknek a feladatok megoldasara 4 ora alljon a rendelkezé-
siikre. A versenyzé mindegyik feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres
megoldonak nyilvanul az a versenyzo, aki 10 vagy tobb pontot szerez.
A verseny folyaman tilos a szamolégépek és egyéb mas elektronikus
segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Eze-
ket a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzok tudomésara
hozni.

A feladatok megoldasai a verseny napjan 14 ératél megtekintheték
lesznek a kovetkez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo.sk.

Kérjiik a tanarokat, hogy az iskolai fordulé kijavitott megoldasait
a verseny eredménylistajaval egyiitt az MO keriileti bizottsaganak
elnokéhez legkésébb februar 15-ig juttassak el.
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