64.roénik Matematickej olympiady, 2014/2015

Ulohy krajského kola kategérie A

1. Dany je trojuholnik ABC' s tupym uhlom pri vrchole C'. Os 0; usecky AC pretina
stranu AB v bode K, os 0o Gsec¢ky BC pretina stranu AB v bode L. Priese¢nik
osi 01 a 0y oznacme O. Dokazte, ze stred kruznice vpisanej do trojuholnika K LC
lezi na kruznici opisanej trojuholniku OK L.

2. Najdite vsetky dvojice prvocisel (p,q) také, ze hodnota vyrazu p? + 5pq + 4¢2 je
druhou mocninou celého disla.

3. Pre kladné realne cisla a, b, ¢ plati
ab+bc+ca =16, a = 3.

Najdite najmensiu mozni hodnotu vyrazu 2a + b + c.

4. Majme n bodov v rovine, n = 3, priom Ziadne tri z nich nelezia na jednej
priamke. Uvazujme vnuatorné uhly vsetkych trojuholnikov s vrcholmi v danych
bodoch a velkost najmensieho z nich ozna¢me . Pre dané n najdite najvicsie
mozné .

Krajské kolo kategorie A sa kona
v utorok 13. januara 2015

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby sttaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazdt tlohu moéze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitefom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznédmia pred zaciatkom stutaze.

RieSenia tuloh budt v den stfaze od 14:00 dostupné na internetovych adresich
www.olympiady.sk a skmo. sk.
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