64.roénik Matematickej olympiady, 2014/2015

Ulohy krajského kola kategérie A (madarska verzia)

1. Adott az ABC haromszog, amelynek C' cstcsanal tompaszog van. Az AC szakasz o1
tengelye az AB oldalt a K pontban metszi, a BC szakasz o, tengelye az AB oldalt
az L pontban metszi. Az o és oo tengelyek metszéspontjat jelolje O. Bizonyitsd
be, hogy a K LC' haromszog beirt kérének kozéppontja az OK L haromszog koré
irt korére illeszkedik!

2. Keresd meg az 0sszes olyan primszamokbdl allé (p,q) szdmpart, amelyre
p? + 5pq + 4¢® négyzetszam!

3. Az a, b, c pozitiv valés szamokra fennall:
ab+bc+ca =16, a = 3.
Keresd meg a 2a + b + ¢ kifejezés lehetd legkisebb értékét!

4. Adva van a sikban n pont (ahol n = 3), melyek koziil semelyik hédrom nem
fekszik egy egyenesen. Vegyiik az 6sszes olyan haromszoget, melyek csiicsai az adott
pontokban helyezkednek el. Tekintsiik ezen haromszogek belso szogeit, ezek koziil
a legkisebbet jelolje . Adott n esetén hatarozd meg ¢ leheté legnagyobb értékét!

Az A kategdria keriileti forduldjara
2015. januar 13-an (kedden)

délel6tt kell sort keriteni tigy, hogy legkés6bb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 o6ra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz6 mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzé, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyamén tilos a szamolégépek és egyéb més
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudoméasara hozni.

A feladatok megoldéasai a verseny napjan 14 6ratdl megtekinthetOk lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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