64.roénik Matematickej olympiady, 2014/2015
Ulohy krajského kola kategérie B

1. Stcin vsetkych kladnych delitelov prirodzeného éisla n je 20*°. Uréte n.
2. Urcte najmensiu hodnotu vyrazu

V=s+_—"—
v +1—|—2x2’

pricom z je Tubovolné realne ¢islo. Pre ktoré z vyraz V tato hodnotu nadobuda?

3. Dokézte, Ze priesecnik vysok a tazisko daného ostrouhlého trojuholnika ABC maju
rovnaku vzdialenost od strany AB prave vtedy, ked pre vnitorné uhly «, § pri
vrcholoch A, B plati rovnost tga - tg 5 = 3.

4. Na tabuli je zoznam ¢isel 1,2, 3,4,5,6 a ,rovnica‘

I

i{l) + Ij.?? —+ i =0.

Marek s Tomasom hraju nasledujicu hru. Najskor Marek vyberie Tubovolné ¢islo
zo zoznamu, napiSe ho do jedného z prézdnych policok v ,rovnici“ a c¢islo zo
zoznamu zotrie. Potom Tomas vyberie niektoré zo zvysnych cisel, napise ho do
iného prazdneho policka a v zozname ho zotrie. Nato Marek urobi to isté a nakoniec
Toméas doplni tri zvysné ¢isla na tri zvys$né volné policka v ,rovnici“. Marek vyhré,
ak vzniknuté kvadratickd rovnica s racionalnymi koeficientmi bude mat dva rozne
realne korene, inak vyhra Tomas. Rozhodnite, ktory z hra¢ov moze vyhrat nezavisle
na postupe druhého hraca.

Krajské kolo kategorie B sa kona
v utorok 31. marca 2015

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stfaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budt v den sufaze od 14:00 dostupné na internetovych adresich
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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