65. roénik Matematickej olympiady, 2015/2016

Ulohy skolského kola kategérie A

1. Prvocislo nazveme pekné, ak sa da zapisat ako rozdiel dvoch tretich mocnin priro-
dzenych c¢isel. Urcte posledné cifry vsetkych peknych prvocisel.

2. Kladné realne &isla a, b, ¢, d spliiaji rovnosti
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a=c+ = a b=d+ —.
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Dokéazte nerovnost ab = 4 a néjdite najmensiu moznt hodnotu vyrazu ab + cd.

3. Dany je lichobeznik ABCD (AB || CD), v ktorom plati
Dokazte, ze

a) na ramene AD lezi nejaky bod kruznice majucej priemer BC,

b) na ramene BC' lezi nejaky bod kruznice majicej priemer AD.

BC| = |AB| + |CD]|.

Skolské kolo kategérie A sa kond
v utorok 8.decembra 2015

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stfaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
rieitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo.sk.

Ucitelia posla opravené riesenia Skolskych kél aj s vysledkovou listinou predsedom
KK MO alebo nimi poverenej osobe tak, aby zasielka bola doru¢ena pred Vianocami.
Odportca sa odoslat ich najneskor 16. decembra 1. triedou.
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