65. roénik Matematickej olympiady, 2015/2016

Ulohy krajského kola kategérie B

1. Urcte vsetky trojice celych kladnych ¢isel k, [ a m, pre ktoré plati

3+1 B Im-+1
3kl+k+3 Blm+m+5

2. Dana je tsecka AB, jej stred C' a vnutri tGsecky AB bod D. Kruznice k(C, |BC|)
a m(B,|BD|) sa pretinaju v bodoch E a F. Zdévodnite, preco je polpriamka F' D
osou uhla AFE.

3. Néjdite vSetky prirodzené ¢isla n, ktoré maju prave Sest delitelov, pricom sucet
druhého najvicsieho a druhého najmensieho z nich je 54.

4. Dané je prirodzené ¢islo k, 4 < k < 900. Adam a Brario hraju hru: Adam napise na
tabulu k réznych trojcifernych ¢isel, Brarfio si z nich vyberie Styri rozne. Ak rozdiel
medzi dvoma najmensimi aj rozdiel medzi dvoma najvacsimi vybranymi ¢islami je
nanajvys 22, vyhrava Brano, inak vyhrava Adam. V zavislosti od hodnoty & urcte,
kto ma vyhravajucu stratégiu.

Krajské kolo kategérie B sa kona
v utorok 12. aprila 2016

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stufaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
rieitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adreséch
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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