65. roénik Matematickej olympiady, 2015/2016

Ulohy krajského kola kategérie A (madarski verzia)

1. Egy tablara kiilonb6z6 pozitiv egész szamok vannak felirva. Ezen szamok szdmtani
kozepe tizedes szam, melynek tortrésze pontosan 0,2016. Hatarozzatok meg a
szamtani kozepiik lehet6 legkisebb értékét!

2. Adott az egységnyi oldalhossziisagi ABC' D négyzet. A C'D oldalon vegyiik fel azt
az E pontot, amelyre teljesiil, hogy |[{BAE| = 60°. Tovabba, vegyiink fel az AE
szakaszon egy tetszolegesen valasztott bels6 X pontot. Ezutan htzzunk merolegest
a BX egyenesre az X ponton keresztiil, és jelolje Y ezen merodleges metszéspontjat
a B(C egyenessel. Mekkora a BY szakasz lehet6 legkisebb hossza?

3. Hanyféleképpen tudjuk a {1,2,...,12} halmazt hat darab kételemii részhalmazra
bontani gy, hogy a részhalmazokon beliil csak relativ primek szerepelhessenek?
(Relativ primek azok a szamok, amelyeknek a legnagyobb kozos osztéjuk 1.)

4. Keressétek meg azt a legkisebb valds m szamot, amelyre 1étezik két valés a és b
szam ugy, hogy az
2% + az + b £ m(z® + 1)

egyenl6tlenség fennall minden x € (—1,1) esetén!

Az A kategdria keriileti fordulgjara
2016. januar 12-an (kedden)

délel6tt kell sort keriteni tigy, hogy legkés6bb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 6ra alljon a rendelkezésiikre. A versenyzé mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megolddnak nyilvanul az a versenyzd, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyamén tilos a szamoldégépek és egyéb més
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudoméasara hozni.

A feladatok megoldédsai a verseny napjan 14 6ratdl megtekinthetOk lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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