66. roénik Matematickej olympiady, 2016/2017
Ulohy krajského kola kategérie A

1. Najdite vSetky trojice celych ¢isel (a, b, ¢) také, ze kazdy zo zlomkov
a b c
b+c¢ c+a a+bd

ma celociselni hodnotu.

2. Dana je kruznica p so stredom K prechadzajuca bodom M a polkruznica q
nad priemerom K M. Lubovolnym bodom L vnutri tse¢ky KM vedieme kolmicu
na K M. Ta pretne polkruznicu ¢ v bode () a kruznicu p v bodoch P;, P tak,
ze |P1Q| > |P>Q)|. Priamka M@ pretina kruznicu p este v bode R # M. Dokéazte,
ze pre obsahy S; a Sy trojuholnikov M P;Q) a Po,RQ plati 1 < 57 : S5 <3+ V8.

3. V zavislosti od realneho parametra k£ urcte pocet rieseni sustavy rovnic
22 + kry + % = 2,
v+ kyz+ 22 =z,
2t kzr+ai=y
v obore realnych cisel.
4. Dany je ostrouhly trojuholnik ABC's vyskou AD. Osi uhlov BAD, CAD pretinaju
stranu BC' postupne v bodoch E, F'. Kruznica opisana trojuholniku AFF pretina

strany AB, AC postupne v bodoch G, H. Dokazte, ze priamky FH, FG a AD sa
pretinaja v jednom bode.

Krajské kolo kategorie A sa kona
v utorok 10. januara 2017

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stufaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
rieitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adreséch
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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