66. ro¢nik Matematickej olympiady, 2016 /2017

Ulohy krajského kola kategérie A (madarski verzia)

1. Keressétek meg az Osszes olyan egész szamokbdl all6 (a, b, c) szamharmast, ame-

lyekre az
a b c

b+c¢  c+a a+b
tortek mindegyikének értéke egész szam!

2. Adott az M ponton athaladé K kozépponti p korvonal és a KM atmérd feletti
q félkor. A KM szakasz egy tetszOleges L bels6 pontjan keresztiill merdlegest
hiizunk. Ez a g félkort a () pontban, a p kérvonalat pedig a P; és P, pontokban
metszi ugy, hogy |P1Q| > |P2Q)|. Az M@ egyenes a p kdrvonalat még az R # M
pontban is metszi. Bizonyitsatok be, hogy az M P;Q ill. P, R() haromszogek S
ill. Sy teriileteire fennall: 1 < Sy : Sy < 3 + V8.

3. Allapitsatok meg, hogy a k valds paraméter értékétdl fiiggéen hany megoldasa van
az
22 4 kxy + 9% = 2,
2+ kyz 4+ 22 =z,
2 tkzz+at=y

egyenletrendszernek a valés szamok halmazan.

4. Adott az AD magassagvonala ABC' hegyesszogli haromszog. A BAD ill. CAD
szogek tengelyei a BC' oldalat rendre az F ill. F' pontokban metszik. Az AEF
haromszog koriilirt kore az AB ill. AC oldalakat rendre a G ill. H pontokban
metszi. Bizonyitsatok be, hogy az FH, FG és AD egyenesek egy pontban metszik
egymast!

Az A kategéria keriileti forduldjara
2017. januar 10-én (kedden)

délelott kell sort keriteni gy, hogy legkésébb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasira 4 o6ra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz6 mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzd, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyaman tilos a szamoldgépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete elétt kell a versenyzék tudomésara hozni.

A feladatok megoldédsai a verseny napjan 14 6ratdl megtekinthetOk lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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