66. ro¢nik Matematickej olympiady, 2016 /2017

Ulohy krajského kola kategérie B (madarska verzia)

1. Keressétek meg az 6sszes olyan természetes szamokbdl all6 a, b szampart, amelyre

fennall:
66 66
at+—=b+ —.
a b

2. A k korvonalon véges szamu koriv van kijelolve tgy, hogy az unidjuk lefedi az
egész k korvonalat, de egyik koriv hossza sem nagyobb a k korvonal keriileténél.
Bizonyitsatok be, hogy létezik olyan M részhalmaza az adott korivek halmazanak,
amelyre az M-be tartozé korivek hosszéanak Gsszege nem tobb, mint a k& korvonal
keriiletének kétszerese, s ugyanakkor az M-be tartozo korivek lefedik a k korvonalat.

3. A sikban adottak a k és [ korvonalak, amelyek egymast az FE és F' pontokban
metszik. Az [ korvonal E pontjaba huzott érintéje a k korvonalat a H pontban
metszi (H # E). A k koérvonal F' pontot nem tartalmazé FH korivén vegyiik fel
a C pontot (E # C # H) és jelolje D (D # E) a CE egyenes és az | korvonal
metszéspontjat. Bizonyitsatok be, hogy a DEF és C'H F haromszogek hasonlok.

4. Hatarozzatok meg a p valds paraméter értékeit tigy, hogy a
2017+ 1~ 1~ |1~ o] | = 20162 + p
egyenletnek pontosan harom megoldasa legyen a valds szamok halmazan.

A B kategéria keriileti forduldjara
2017. aprilis 11-én (kedden)

délelott kell sort keriteni tigy, hogy legkés6bb 10 6rakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 dra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz$ mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzo, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyaméan tilos a szdmoldégépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irdsos jegyzetek hasznélata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudoméasara hozni.

A feladatok megoldasai a verseny napjian 14 érat6l megtekintheték lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.

Slovenska komisia MO, KMANM FMFI UK, Mlynsk4 dolina, 842 48 Bratislava

Autori: Patrik Bak, Vojtech Balint, Leo Bodek, Pavel Calabek, Sarka Gergelitsova, Karel
Horak, Radek Horensky, Toméas Jurik, Ales Kobza, Stanislav Krajc¢i, Jan Mazak,
Peter Novotny, Martin Panak, Michal Rolinek, Jaromir Simsa, Jaroslav Svréek,
Josef Tkadlec, Jaroslav Zhouf

Recenzenti: Patrik Bak, Vojtech Balint, Tomas Jurik, Jan Mazak, Peter Novotny

Preklad: Vojtech Balint, Stefan Gyiirki

Redakcnd tprava: Peter Novotny

Vydal: IUVENTA - Slovensky institit mladeze, Bratislava 2017


http://www.olympiady.sk
http://skmo.sk

