68. roénik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie C

1. Kazdé policko tabulky 68 x 68 mame ofarbit jednou z troch farieb (Eervend, modra,
biela). Kolkymi spdsobmi to mozno spravit tak, aby kazda trojica susednych poli¢ok
v kazdom riadku a v kazdom stlpci obsahovala policka vSetkych troch farieb?

2. Aky je najmensi mozny sucet Styroch prirodzenych ¢isel takych, Ze dvojice vytvo-
rené z tychto ¢isel maji najvicsie spolocné delitele 2, 3, 4, 5, 6 a 97 Uvedte priklad
vyhovujicej stvorice s takym stictom a zddvodnite, preco neexistuje vyhovujtca
Stvorica s mensim sdactom.

3. Na strane AB rovnobeznika ABCD, v ktorom |AB| = 1, st zvolené body K a L
tak, ze |[BK| = 3, |BL| = 3. Na strane C'D st zvolené body P a Q tak, ze |CP| = 3
a |CQ| = % Priesec¢nik priamok LD a K P ozna¢me X, priese¢nik priamok BD
a L(Q oznacme Y. Dokézte, ze priamka XY rozpoluje stranu BC.

4. Redlne cisla a, b, ¢, vSetky vicsie ako %, spliiaju podmienku ab + bc 4 ca = %.
Dokazte, ze plati
a+b+c>a®+b*+ 2

Krajské kolo kategorie C sa kona
v utorok 2. aprila 2019

tak, aby zacalo dopoludnia najneskér o 10:00 a aby sttfaziaci mali na rieSenie tiloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazdu tlohu méze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom stutaze.

Riesenia tloh budt v den sufaze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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