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Ulohy celostatneho kola kategérie A

PRrRvY SUTAZNY DEN, 29.JUNA 2020

1. Na tabuli st napisané dve kladné celé ¢isla m a n. V kazdom kroku jedno z dvoch
¢isel na tabuli nahradime bud ich sté¢tom, alebo st¢inom, alebo podielom (ak je
celociselny). V zavislosti od ¢isel m a n urcte vSetky dvojice, ktoré sa moézu na
tabuli po niekolkych krokoch objavit.

2. Dany je trojuholnik ABC'. Vnitri jeho stran AB a AC' st postupne zvolené body
X aY. Oznacéme Z priese¢nik tuseciek BY a CX. Dokéazte nerovnost

[BZX] + [CZY] > 2[XY 7],

pricom [DEF| ozna¢uje obsah trojuholnika DEF'.

3. Uvazujme sustavu rovnic

2 —3y+p=2,

v -3z4p=uz,

2 —3r+p=y
s realnym parametrom p.

a) Pre p = 4 vyrieste uvazovanu ststavu v obore realnych ¢isel.
b) Dokéazte, ze pre p € (1,4) kazdé reédlne rieSenie ststavy spliia x = y = z.

Na rieSenie tuloh je 4,5 hodiny, za kazda tlohu modZete ziskat najviac 7 bodov. Pocas
sutaze nie je dovolené pouzit Ziadne elektronické pristroje ani ziadne pisomné materialy.
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