69. roénik Matematickej olympiady, 2019/2020
Ulohy krajského kola kategérie A

1. Najdite vSetky realne riesenia stustavy rovnic

+Z:1, +x:17
r+y Yy—+z zZ+x

+y=1.

2. V ostrouhlom trojuholniku ABC' ozna¢me O stred kruznice opisanej. Obraz bodu O
v osovej sumernosti podla priamky AC ozna¢me P. Dokazte, ze stredy tseciek AO
a BP lezia na tej istej kolmici na priamku BC'

3. Pre Iubovolnu stvorprvkovi podmnozinu P mnoziny {1,2,3,...,12} oznac¢me
Q={3z:xze€P} a R={4x:z € P}.
Urcte pocet takych mnozin P, pre ktoré ¢isla z P, Q, R davaju po deleni ¢islom 13
vsetky mozné nenulové zvysky.

4. Urcte, kolkymi sposobmi mozno utvar

vydlazdit dominovymi kockami.
Krajské kolo kategorie A sa kona
v utorok 14. januara 2020

tak, aby zacalo dopoludnia najneskdér o 10:00 a aby sttaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
rieSitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas stitaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adreséch
www.olympiady.sk a skmo. sk.
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