70. ro¢nik Matematickej olympiady, 2020/2021

Ulohy krajského kola kategérie C (madarska verzia)

1. Hatarozza meg az 6sszes természetes szamot, amelyre vonatkoznak
n+ p(n) = 70,

ahol p(n) a n szadm Osszes szamjegyének termékét jeloli.

2. Hatéarozza meg, hogy a n mely természetes szamok lehetnek négyzet alaka tablak
n X n, amelynek mezo6i mezoként vannak szinezve sakktabla, toltse ki a 2 és a —1
szamokat gy, hogy egyszerre:

(a) atablazat egyes sorainak és oszlopainak sszes szamanak 6sszege egyenl 0-val,
(b) a tablazat osszes fekete mezGjében szereplé szamok Osszege megegyezik az
0sszes fehér dobozan szerepld szamok Osszege

3. Adott egy ABC haromszog, amelyben a D, E egymas utan a kézéppontok ol-
dalak BC, AB. Legyen F a BE egyenes kozepe és G a AC oldal belsé pontja,
amelyre |AG| = 3|CG| vonatkozik. Bizonyitsuk be, hogy a DF és GE egyenesek
metszéspontja ezen a parhuzamon fekszik BC' vonallal athaladva a A ponton.

4. Legyen a, b tetsz6leges pozitiv valés szam, amelyre a? + b?> = 1. Keresse meg a
kifejezés lehetd legkisebb értékét

a?(a+b%)  b2(b+a?)
b— b3 a—a?

és hatarozza meg, hogy melyik figyelembe vett a, b par esetében éri el ez az érték.

A C kategéria keriileti forduléjara
2021. marcius 30-an (kedden)

délelott kell sort keriteni gy, hogy pontosan 8.30kor kezdddjon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 dra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz$ mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzo6, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyamén tilos a szamologépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudomaéasara hozni.

A feladatok megoldéasai a verseny napjan 14 ératél megtekintheték lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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