67.roénik Matematickej olympiady, 2017/2018

Ulohy skolského kola kategérie A

1. Urcte vsetky realne cisla p, pre ktoré ma stustava nerovnic

>+ (p— 1z +p=0,
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aspon jedno riesenie v obore realnych cisel.

2. V trojuholniku ABC' ozna¢me postupne Sy, S, stredy stran AC, AB. Dokazte, ze
ak |AB| < |AC|, tak |[{BS.C| < |£BS,C|.

3. Pavol striedavo vpisuje kriziky a krazky do poli¢ok tabulky (za¢ina krizikom). Ked
je tabulka cela vyplnena, vysledné skore spocita ako sucet X +O, pricom X je pocet
riadkov obsahujtcich viac krizikov ako kriizkov a O je pocet stipcov obsahujtcich
viac krazkov ako krizikov. Uréte najvyssie mozné skére dosiahnutelné pre tabulku
(2n+1) x (2n+ 1) v zavislosti od prirodzeného ¢isla n.

Skolské kolo kategérie A sa kond
v utorok 12.decembra 2017

tak, aby zacalo dopoludnia najneskér o 10:00 a aby stfaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazdu tlohu méze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom stutaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo.sk.

Utitelia posli opravené riesenia skolskych kol aj s vysledkovou listinou predsedom
KK MO alebo nimi poverenej osobe tak, aby zasielka bola dorucena pred Vianocami.
Odporuca sa odoslat ich najneskor 15. decembra 1. triedou.
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