70. ro¢nik Matematickej olympiady, 2020/2021

Ulohy 8kolského kola kategérie C

1. Urcte vsetky dvojice (m,n) prirodzenych ¢isel, pre ktoré plati
2m + 2s(n) = n - s(m) = 70,
pricom s(a) oznacuje ciferny stcet prirodzeného ¢isla a.
2. Dany je rovnobeznik ABCD, v ktorom K, L st postupne stredy stran BC, AD.

Nech pita M kolmice z bodu D na priamku AB lezi vnutri strany AB daného
rovnobeznika a nech N je stred tsec¢ky M B. Dokazte, ze [NK| = |NL|.

3. Nech a, b, ¢ s kladné redlne cisla, pre ktoré plati ab + bc + ca = 1. Urcte, aké
hodnoty nadobuda vyraz

a(b? +1) N b(c? +1) N c(a®? +1)
a+b b+c c+a

Skolské kolo kategérie C sa koné
v utorok 26. januara 2021

tak, aby zacalo o 08:30 a aby sutaziaci mali na rieSenie loh 4 hodiny ¢istého ¢asu. Za
kazda ilohu moze sutaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym riesitelom je ten ziak, ktory
ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani ziadne
iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy. Tieto idaje sa Ziakom oznamia
pred zaciatkom sutaze.

RiesSenia tdloh budt v den stfaze od 19:00 dostupné na internetovych adresich
www.olympiady.sk a skmo.sk.

Utitelia posli opravené riesenia skolskych kol aj s vysledkovou listinou predsedom
KK MO alebo nimi poverenej osobe do 15. februara.
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