MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania uloh domaceho kola kategorie A

1 Je moZné vyplnit tabulku n X n jednotkami a dvojkami tak, aby bol sticet ¢isel v kazdom riadku delitelny piatimi
a sucet ¢isel v kazdom stipci delitelny siedmimi? Rieste pre pripady
a) n=9,
b) n =12.

(Tomas Barta)
2 Je dany lichobeznik ABCD so zékladtiami AB a CD. Oznaéme k a [ kruZnice s priemermi BC a AD. Dalej oznaéme

P priese¢nik priamok BC a AD. DokaZzte, Ze doty¢nice z bodu P ku kruznici k zvieraji rovnaky uhol ako dotycnice
z bodu P ku kruZznici l.

(Patrik Bak)
3 Najdite vietky celé &isla n také, Ze n > 2 a ¢islo n® 2 je n-td mocnina celého &isla.
(Patrik Bak)
4 V obore realnych ¢isel rieste stistavu rovnic
xy + 1= z2
yz + 2 = x?,
zx +3 =y2,
(Tomas Jurik)

5 Oznac¢me I stred kruznice vpisanej do réznostranného trojuholnika ABC a k kruznicu jemu opisanu. Polpriamky
BI a CI pretnu kruZnicu k postupne v bodoch S, a S, pricom S, # B a S, # C. Dokazte, Ze dotyCnica ku kruznici
k vbode A, priamka vedena bodom I rovnobeZne so stranou BC a priamka S, S, sa pretinaju vjednom bode.

(Patrik Bak)

6 Uvazujme nekonec¢nt postupnost (ag, a4, ay, -..) celych cisel taky, ze ay = 2 a ayyq € {2a, — 1,2a, + 1} pre
vSetky nezaporné indexy n. DokaZzte, Ze tato postupnost obsahuje nekonecne vela zloZenych cisel.

(Martin Melicher, Josef Tkadlec)

Termin odvzdania rieSeni: 30.11.2021




