MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania uloh domaceho kola kategorie A
(madarska verzia)

1 Kitolthet6-e egy n X n-es tablazat 1-esekkel és 2-esekkel gy, hogy minden sorban a szamok 6sszege oszthaté
legyen 5-tel és minden oszlopban a szamok dsszege oszthato legyen 7-tel? Oldd meg az

aln=9,
b) n=12
esetekben!

(Tomas Barta)

2 Adottaz AB és CD alapi ABCD trapéz. Jelolje k és l a BC és AD atmérajii korvonalakat! Tovabba jel6lje P a BC és
AD egyenesek metszéspontjat! Bizonyitsd be, hogy a P pontbdl k kérvonalhoz huzott érint6k ugyanolyan széget
zarnak be, mint a P pontbdl az [-re hizott érintdk!

(Patrik Bak)

3 Keresd meg az 6sszes olyan egész n szamot, amelyre n > 2 és az n~2 szam egy egész szam n-edik hatvanya!

(Patrik Bak)
4 Avalés szamok halmazan oldd meg az
xy + 1=z
yz+ 2 =x?,
zx +3 =7y?

egyenletrendszert!
(Tomas Jurik)
5 Jelolje I a kiilonb6zd oldald ABC haromszog beirt korének kozéppontjat, k pedig a koréirt korvonalat! A BI és CI
félegyenesek a k kérvonalat rendre az Sj, és S, pontokban metszik, ahol S;, # B és S, # C. Bizonyitsd be, hogy
a k koérvonal A pontjaba huizott érint6, a BC oldallal pArhuzamos I pontra illeszkedd egyenes, valamint az S, S,
egyenes egy pontban metszi egymast!

(Patrik Bak)

6 Vegyiik azt az egész szamokbdl all6 (ay, a4, a,, ... ) végtelen sorozatot, amelyben a, = 2 és minden nemnegativ
n indexre a,,q € {2a, — 1, 2a, + 1}. Bizonyitsd be, hogy a sorozat végtelen sok dsszetett szamot tartalmaz!

(Martin Melicher, Josef Tkadlec)
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