
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2021/2022
Zadania úloh krajského kola kategórie C

1 Dokážte, že pre ľubovoľné celé čı́sla 𝑎, 𝑏 platı́ nerovnosť

𝑎(𝑎 + 1) + 𝑏(𝑏 − 1) ≥ 2𝑎𝑏.

Zistite tiež, kedy nastáva rovnosť.

2 Daný je rovnobežnı́k 𝐴𝐵𝐶𝐷 a na jeho obvode body 𝑋 a 𝑌 rôzne od bodu 𝐴 tak, že priamky 𝐴𝑋
a 𝐴𝑌 delia tento rovnobežnı́k na tri časti s rovnakým obsahom. Určte pomer obsahu trojuhol‑
nı́ka 𝐴𝑋𝑌 a obsahu rovnobežnı́ka 𝐴𝐵𝐶𝐷.

3 Na tabuli je napı́saných niekoľko rôznych dvojciferných prirodzených čı́sel. Cifru 𝑐 nazveme
dobrou, ak súčet tých čı́sel z tabule, ktoré obsahujú cifru 𝑐, je 71.
a) Ktoré z ciϐier 0 až 9môžu byť dobré?
b) Najviac koľko ciϐier môže byť dobrých súčasne?

4 Tabuľka 10 × 10 je vyplnená čı́slami 1 a−1 tak, že súčet čı́sel v každom riadku až na jeden je
rovný 0 a súčet čı́sel v každom stlƵpci až na jeden je rovný rovnakému čı́slu 𝑠. Určte najväčšiu
možnú hodnotu 𝑠.

Krajské kolo MO kategórie C sa koná v utorok 5. apríla 2022 od 8:30 do 12:30. Súťažiaci teda majú na riešenie
úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. UƵ spešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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