MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania aloh krajského kola kategorie C

1 Dokazte, Ze pre I'ubovolné celé Cisla a, b plati nerovnost
a(a+1)+b(b—1) = 2ab.

Zistite tiez, kedy nastava rovnost.

2 Dany je rovnobeZznik ABCD a na jeho obvode body X a Y r6zne od bodu A tak, Ze priamky AX
a AY delia tento rovnobeZnik na tri ¢asti s rovnakym obsahom. Urcte pomer obsahu trojuhol-
nika AXY a obsahu rovnobeznika ABCD.

3 Na tabuli je napisanych niekol'’ko roéznych dvojcifernych prirodzenych cisel. Cifru ¢ nazveme
dobrou, ak sucet tych cisel z tabule, ktoré obsahuju cifru c, je 71.
a) Ktoré z cifier 0 aZ 9 mo6zu byt dobré?

b) Najviac kol'’ko cifier méZe byt dobrych stcasne?

4 Tabulka 10 X 10 je vyplnena cislami 1 a —1 tak, Ze sucet Cisel v kazdom riadku aZ na jeden je
rovny 0 a sucet ¢isel v kazdom stlpci aZ na jeden je rovny rovnakému ¢islu s. Urcte najvacsiu
moZnu hodnotu s.

Krajské kolo MO kategoérie C sa kona v utorok 5. aprila 2022 od 8:30 do 12:30. SutaZziaci teda majd na rieSenie
uloh 4 hodiny cistého casu.

Za kazdu ulohu moéze sutaziaci ziskat 6 bodov. UspeSnym riesSitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodow.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani zZiadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.

RieSenia uloh budu v den sutaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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