
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2022/2023
Zadania úloh školského kola kategórie A

1 V obore nezáporných reálnych čı́sel riešte sústavu rovnı́c

⌊3𝑥 + 5𝑦 + 7𝑧⌋ = 7𝑧,
⌊3𝑦 + 5𝑧 + 7𝑥⌋ = 7𝑥,
⌊3𝑧 + 5𝑥 + 7𝑦⌋ = 7𝑦.

2 V konvexnom päťuholnı́ku 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 platı́ |∢𝐶𝐵𝐴| = |∢𝐵𝐴𝐸| = |∢𝐴𝐸𝐷|. Na stranách 𝐴𝐵 a 𝐴𝐸
existujú postupne body 𝑃 a 𝑄 tak, že |𝐴𝑃| = |𝐵𝐶| = |𝑄𝐸| a |𝐴𝑄| = |𝐵𝑃| = |𝐷𝐸|. Dokážte, že
𝐶𝐷 ∥ 𝑃𝑄.

3 Dokážte, že ak vyberieme ľubovoľné štyri delitele čı́sla 720, tak jeden z nich je deliteľom
súčinu zvyšných troch.

Skolské koloMOkategórie A sa koná vutorok6. decembra2022 od8:30 do12:30. Súťažiaci tedamajú na riešenie
úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. Uspešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:00 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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