MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

1 Aliz és Bohus egy jatékot jatszik, amelynek jatéktablaja egy korvonal mentén elhelyezked6 72
mezAbdl all. A jaték elején Bohu$ néhany mezdre rahelyez egy-egy zsetont. Minden kérben
el6szor Aliz valaszt ki egy lires mezd6t, majd ezutan BohusSnak egy zsetont kell athelyeznie
oda valamely szomszédos mez6rdl. Ha ez nem sikertil neki, akkor a jaték véget ér, ellenkez6
esetben a jaték Ujabb korrel folytatodik. Hatarozd meg a zsetonok lehetd legkisebb szamat
ahhoz, hogy Bohus be tudja biztositani azt, hogy a jaték legalabb 2023 korbdl alljon.

2 Legyenn egy egész szam, amelyren > 3,aza,, a,, .., a, szamok pedig jel6ljék egy tetszdleges
n-szog oldalainak hosszat. Bizonyitsd be az

a,+a;+-+a, > \[Z(af +aj+-+a2)
egyenl6tlenséget!

3 A hegyesszogli ABC haromszogben jeldlje H a magassagpontot, I pedig a beirt kor kozép-
pontjat. Legyen D az I pont BC egyenesre vetitett mero6leges vetiilete, és E az A pont képe az |
kozéppont szerinti kozéppontos tiikrozésben. Tovabbg, legyen F a H pont merdleges vetiilete
az ED egyenesre. Bizonyitsd be, hogy a B, H, F és C pontok egy korvonalra illeszkednek.

1. Cast celostatneho kola MO kategérie A sa kona v pondelok 20. marca 2023 od 8:30 do 13:00. Sutaziaci teda
maju na rieSenie tloh 4,5 hodiny cistého casu.

Za kazdu tlohu moéze sutaZziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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