MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania uloh 2. casti celostatneho kola kategorie A

4 Legyen az (a, )=, egy olyan pozitiv egész szamokbdl all6 sorozat, amelyre mindenn > 0
esetén
Anip = oy + a0, + -+ a,a,4, — 1.

a) Bizonyitsd be, hogy 1étezik olyan primszam, amely a sorozat végtelen sok tagjanak osztéja.
b) Bizonyitsd be, hogy ilyen primszambol végtelen sok létezik.

5 Az ABC haromszogben az M, N, P pontok rendre a BC, CA, AB oldalak kozéppontjat jelolik
és G a sulypontot. Messe az MP egyenes a BG P haromszog kortilirt korét a P-t6l1 kiillonb6z6
K pontban, valamint az MN egyenes a CGN haromszog koriilirt korét az N-t6l kiilonb6z6 L
pontban. Bizonyitsd be, hogy |<BAK| = |«CAL]|.

6 Legyen n egy olyan pozitiv egész szam, amelyre n > 3. Vegylik azt az n X n-es négyzethaldt,
amelynek egyes négyzetei fehér vagy fekete szinliek lehetnek. Minden 1épésben 6t mez6 szinét
valtoztatjuk meg, amelyek egy

alakzatot alkotnak tetszdleges elforgatasban. Kezdetben minden mez6 fehér. Hatarozd meg,
hogy az n mely értékeire lehet véges sok 1épés utan elérni azt, hogy az dsszes négyzet fekete
szin(i legyen.

2. Cast celostatneho kola MO kategérie A sa kona v utorok 21. marca 2023 od 8:30 do 13:00. SttaZiaci teda maju
na rieSenie uloh 4,5 hodiny cistého Casu.

Za kazdu tlohu moZe sutaziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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